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PLANO

Elipse

/Designa-se por elipse o conjunto de pontos P(x, y) do plano tais que a soma das distancias de cada um deles a dois pontos\
fixos do plano — denominados focos — é igual a um comprimento constante, maior que a distancia entre os focos.

d(P,Fl) aF d(P,Fz) = 2a

Fixada uma unidade de comprimento, dado um plano munido de um referencial ortonormado e 0 < b < a, a equagdo:

Representa uma elipse de semieixo maior a e semieixo menor b que tem focos F; (—c, 0) e F,(c, 0), onde ¢ = Va? — b?. Esta

Qua;ﬁo designa-se por equagao (cartesiana) reduzida da elipse. /

1. Determine as coordenadas dos vértices e dos focos de cada uma das elipses definidas, num referencial o.n. x0y, pelas equagdes:

2 2

11. 24221
25 9
2 2

12. 242X =1
8 2

1.3. 4x? +9y? = 25
1.4, x24+4y?2 =1

2. Determine a equagdo cartesiana reduzida da elipse, sabendo que:
2.1. O eixo maior mede 8 e o semieixo menor mede 2;
2.2. O eixo maior mede 10 e passa pelo ponto A(1, 2);
2.3. Tem um foco no ponto F(2,0) e um vértice em V (=3, 2).

3. Considere num plano munido de um referencial o.n. a elipse de focos nos pontos F;(—12,0) e y
F,(12,0) e eixo maior 26. B
3.1. Justifique que o tridngulo [F; BF,] é isésceles e determine o seu perimetro. A{/‘_’:f;" NC
i o >
3.2. Determine as coordenadasde A, B,CeD. ;{'\_;0{> /Fz X
D

4. O eixo maior de uma elipse mede 26 cm e o eixo menor 10 cm. Determine a distancia focal.

5. No referencial o.n. da figura esta representada uma elipse de focos F; e F,, distancia focal 30 e eixo YA
maior 50. = P
5.1. Determine o eixo menor; / \
5.2. Sabendo que o ponto P pertence 3 elipse, determine o perimetro do tridngulo [F; PF,]. A;‘ w® ch »
\ 2
——
6. Relativamente a elipse representada no referencial o.n. ao lado, sabe-se que: YA
e B(0,21) B p
. FP=40 S N
. FKP=18 /[ B\
21 Eelterlmlne a e(tquazao :feduz:jda c:)a .ellpsze(;) A\ F, 0 F, /C X
.2. Calcule os pontos da elipse de abcissa 20. \ /
'D
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No referencial o.n. da figura estd representada a elipse de equagdo ;‘—; + yTZ = 1eoretangulo [IKJH]
de lados paralelos aos eixos, cujos vértices pertencem a elipse e tém, dois a dois, abcissas iguais as dos
focos da elipse.

Determine a drea do retangulo [IKJH].

No referencial da figura estdo representadas uma elipse e uma circunferéncia. Sabe-se que:
e  Acelipse esta centrada na origem e tem eixo maior 10 e eixo menor 6;
e Acircunferéncia tem centro no foco da elipse de abcissa positiva e raio 2;
e Pe(Qsdoospontos de intersegdo da elipse e da circunferéncia.

Determine as coordenadas de P e de Q.

No referencial o.n. da figura est3o representadas duas elipses e um quadrildtero [ABCD] cujos vértices
sao os focos das duas elipses. Sabe-se, ainda, que a distancia focal de uma elipse é igual ao eixo menor
da outra elipse.

Justifique que [ABCD] é um quadrado e calcule a sua area;

Determine as coordenadas dos pontos de intersegado das duas elipses.
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Solucdes

Vértices: (5,0); (—5,0); (0,3); (0,—3); Focos: (—4,0); (4,0)
Vértices: (2\/2 0); (—2\/5, 0); (0, \/E), (0, —\/E); Focos: (—\/E, 0); (\/g, 0)
Vértices: (;, 0); (—;, 0); (O, E); (0, —z); Focos: (—%x/g, 0); (Z\/g, 0)

3
Vértices: (1,0); (~1,0); (0,2); (0,~2); Focos: (—?,0); (?,0)
2 v
16 4
2 2
+E=1
6
X2 y? _
?+? =1
P=50u.c.
A(=13,0); B(0,5); C(13,0); D(0, —5)
24 cm
40 u.c.
P =80u.c.
N
841 441
441 441
(20.-5); (20.57)
A= 16\5/E u. a.
15 37 15 37
P 3)e(F-%)

A=25u.a
(-4 -2L), (.50, (-2828), (£,-20)

3’ 3
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