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Propriedades algébricas dos logaritmos 

 

1. Sabendo que log 𝑎 = 5, determine: 

1.1. log √2𝑎  

1.2. log
√

,
 

1.3. log 6 + log  

 

2. Sabendo que log 9 = 𝑥, represente em função de 𝑥: 

2.1. log 6 

2.2. log 64 − log 27 
2.3. log

√  

 

3. Dados 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ , 𝑥 > 𝑦, transforme num único logaritmo:

3.1. − log 𝑥 + log 𝑦 3.2. ln(𝑥 − 𝑦 ) − 2 ln 𝑥 − 𝑦  

 

4. Utilizando a propriedade dos logaritmos de mudança de base, determine: 

log 32 × log √7 

 

5. Sejam 𝑥, 𝑦 ∈ ℝ , log 𝑥 = 2 e log 𝑦 = 3. Determine: 

5.1. log  

5.2. log(𝑥 𝑦) 

5.3. log √  

5.4. log (𝑥𝑦)  

 

6. Resolva as seguintes equações indicando o conjunto solução: 

6.1. log (1 − 𝑥) = 2 

6.2. log (5𝑥 − 1) = log (3𝑥 + 7) 

6.3. log (𝑥 − 3) + log (𝑥 + 3) = 4 

6.4. ln 𝑥 − 2(ln 𝑥) = 0 

6.5. log = 3 − log 𝑥 

6.6. log (𝑥 − 2) = 1 + log (6 − 𝑥) 

 

7. Seja 𝑓 a função definida em ℝ  por: 

𝑓(𝑥) = log (𝑥 ) − log
𝑥
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7.1. Mostre que 𝑓(𝑥) = 2 + log 𝑥 para qualquer 𝑥 ∈ ℝ . 

7.2. Determine a área do triângulo cujos vértices são a origem do referencial, o ponto do gráfico de 𝑓 cuja 

ordenada é 1 e o ponto correspondente ao zero de 𝑓. 
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8. Na figura estão representados, em referencial o.n. 𝑂𝑥𝑦, um trapézio [𝐴𝐵𝑂𝐶] e partes dos gráficos das funções, de 

domínio ℝ, definidas por: 

𝑓(𝑥) = 2                   𝑒                     𝑔(𝑥) = 3  

Como a figura sugere: 

 O ponto 𝑂 é a origem do referencial; 

 O ponto 𝐴 é a interseção dos gráficos de 𝑓 e 𝑔; 

 O ponto 𝐵 é a interseção do gráfico de 𝑔 com o eixo das ordenadas; 

 O ponto 𝐶 tem a mesma abcissa de 𝐴 e pertence ao eixo das abcissas. 

Determine a área do trapézio [𝐴𝐵𝑂𝐶], aproximada às centésimas. 

 

 

9. No referencial da figura estão representados um trapézio [𝐴𝐵𝐶𝐷] e parte do 

gráfico da função 𝑓 definida analiticamente por: 

𝑓(𝑥) = 2 + ln(𝑥 − 𝑒) 

Sabe-se que: 

 𝐴 é o ponto do gráfico de 𝑓 de abcissa 2𝑒; 

 𝐵 é o ponto do gráfico de 𝑓 de ordenada ln(2𝑒 ); 

 Os pontos 𝐶 e 𝐷 pertencem ao eixo das abcissas. 

Mostre que a área do trapézio [𝐴𝐵𝐶𝐷] pode ser dada por: 𝑒 ln √2𝑒 . 

 

 

10.  Resolva, em ℝ, as seguintes condições: 

10.1. log (𝑥 + 2) ≤ 1 

10.2. log (log 𝑥) > −1 

10.3. log 𝑥 + log (𝑥 + 6) < 3 

10.4. (ln 𝑥) + ln 𝑥 > 0 

10.5. log (𝑥 ) ≥ log 4 

10.6. log (𝑥 + 1) < 0 

 

 

11. Apresente, em ℝ, o conjunto solução da condição: 

log 𝑥

1 + log 𝑥
≤ 2 
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Soluções 

1.  
1.1.  

 
1.2.  

 
1.3.  

 
2.  

2.1.  

 
2.2.  

 
2.3.  

 
3.  

3.1.  

 
3.2.  

 
4.  

 
5.  

5.1.  

 
5.2.  
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5.3. D 

 
5.4.  

 
6.  

6.1.  

 
6.2.  

 
6.3.  

 
6.4.  

 
6.5. K 
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6.6.  

 
7.  

7.1.  
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7.2.  

 

 
8.  

 
9.  
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10.  
10.1.  

 
10.2.  

 
10.3.  

 
10.4.  

 
10.5.  
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10.6.  

 
11.  

 

 


